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PRIMERA FASE

PRIMERA SESION
2 DE DICIEMBRE DE 1994

Problema 1

Sean a, b, ¢ tres nuimeros reales distintos Yy P(X) un polinomio con
woeficientes reales. Si se sabe que

L} P(x) da resto a cuando se divide por x - a;

2) P(x) da resto b cuando se divide por x - b;

3) P(x) da resto ¢ cuando se divide por x - ¢,

encontrar el resto de la divisidén de P(x) por (x-a)(x-b)(x-c).

Problema 2

Demostrar gque, si
(x +/ x%+ 1 )[ y + vi o+ 1 J =1,

entonces x + y = 0,

Problema 3

Los cuadrados de los lados de un tridngulo ABC son proporcionales a

los nameros 1,2,3.
a)Demostrar que los 4ngulos formados por las medianas son iguales
a los del tri&ngulo ABC.

b)Demostrar que el triangulo cuyos lados son las medianas de ABC
es semejante al tridngulo ABC.

Problema 4

Determinar el menor ntmeroc natural m tal que, para todo ntdmero
natural n 2 m, se verifique n = 5a + 11b, siendo a y b enteros
mayores o lguales que 0.
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Jronlema 3
'n xubconjunto A = M = ¢ 1,2,3,...,L0,1 =% Najo s:r tiene  la

slygulente propledad:

" 51 2k - 1A, entonces 2k-1 - A v lk+1l - 3y "
‘El =onjunto vacio v M son majos .
:Cuantcs subconjuntos majes tiene V2O

Jroblema 6

3e consideran las parabolas Jde acuaciones
vy = ¢cx- + d C o0, dad)

X = ay~ - b ( a>0, b.0)
e ge >ortan en cuatro puntos. Demostrar Jque esos cuatro puntos
:STaN 2 Una milsma CLrcunioerencla.

Jrosiema 7

lencstrar que existe un polinomioc P(x), con coeficientes enteros,
cal jque sen 1° sea solucidn de la ecuacidn P(x) = 0.

2roblema 8

“n avicn de la compafifa "Air Disaster” debe realizar un viaje
:ntre dos ciudades cun un total de wm+-n escalas. En cada escala el
wvion deber& cargar o descargar una tonelada de cierta mercancia,
rea.1zandose cargas =n m de las escalas y descargas en las n
“#stantes. En la compafifa nadie ha observado que el avién no
soperta una carga mavor de k toneladas ( n < k ¢ m+n Y, vy las
*scalas de carga y descarga se han distribufido al azar. Sabiendo
e =1 avidén parte con n toneladas ie mercancias, <dJcudl es la

srobabilidad de que gue llogue a su Jdestino?



